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(A TR, AR BB B ={B(t) ; t > 0} NisifEfiplizzh.)

2. AHERE 0 <s <t, 5k Bls) + B(t) MBEREEREL

Hwh, B(s) 5 B(t) Rk, PrAE R#ATRIE, B(s)+ B(t) = 2B(s)+ B(t) — B(s),
B(s) 5 B(t) — B(s) &4k 44, B B(s) ~ N(0,s), B(t) — B(s) ~ N(0,t — s), FfvA

B(s) + B(t) = 2B(s) + (B(t) — B(s)) ~ N(0,4s + t — 8) = N(0,3s + t)
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4. BH B(1) =z, XMERE 0 <51 <59 <83 <s4<1, ilEAH

(1) E((B(sa) = B(s3))(B(s2) = B(s1))) = (54 — s3)(52 = s1) (2 — 1),

1ERA

E((B(s4) — B(s3))(B(s2) — B(s1)))
= Cov(B(s4) — B(s3), B(s2) — B(s1)) + E(B(s4) — B(s3)) - E(B(s2) — B(s1))
= Cov(B(s4), B(s2)) — Cov(B(s4), B(s1)) — Cov(B(s3), B(s2)) + Cov(B(s3), B(s1))
+ (E(B(s4)) — E(B(s3)))(E(B(s2)) — E(B(s1)))
WA 6.1.10, % i <juf, Cov(B(s;),B(s;)) =s; — s;sj, E(B(s;)) = siz, FivA
EX =55 — 5284 — 81+ 5184 — S2 + S283 + 81 — $183 + (847 — $37) (S22 — $1)
= —5183 + 5154 + 5253 — 85954 + 22(51 — 52) (53 — 54)

= (84 — 83)(51 — 89)(2* — 1)

O
(2) E[(B(s:) ~ Bs1))?] = (51— 51) + (54 — 50)*(a% ~ 1).
LERR
175 SRARIEFE 15 6.1.10,

E [(B(s4) — B(s1))?] = Var[B(ss) — B(s1)] + [E(B(s4) — B(s1))]?

= Var[B(s4)] + Var[B(s;)] — 2 Cov(B(s4), B(s1)) + [E(B(s4)) — E(B(s1))]?

=5, — si + 5 — sf —2(s1 + 5184) + (842 — 51:17)2

=54 — 81+ 25184 — 52 — 52+ 1%(54 — 51)

= (84— 51) + (54 — 51)(z* — 1)
O

5. B @i ZESH o° = 3 MmMiEsh, ©f B(1) = 1,B(4) = 4, K E(B(2)B(3)) #
E(B(3)B(5)).
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(B(2),B(3)) ~N(ji+ BC™'(y —v), A— BC~'B")
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E(B(2)B(3)) = Cov(B(2), B(3)) + E(B2))E(B(3)) =1+2x3=17

DL

(B(3),B(5)) ~N(ji+ BC™ (g —v), A— BC~'B")

o I S R (R R

E(B(3)B(5)) = Cov(B(3), B(5)) + E(B(3))E(B(5)) =0+ 3 x 4 = 12
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A Y(t) = BAt) —t, R(t) = e BO-C2 0 Hih ¢ > 0 REEL IEXHMER 0 <
E(Y(s)|B(t)) =Y (t) A} E(R(s)|B(t)) = R(t).

JER]

t < s,

BRI 6.1.10, WF t <s, FrA E(B(s)|B(t)) = B(t), Var(B(s)|B(t)) = s — t, Fivh

E(Y (s)|B(t)) = E(B*(s) - s|B(t)) = E(B*(s)|B(t)) — E(s| B(t))
= Var(B(s)| B(t)) + (E(B(s)| B(t)))* - s
=s—t+(B(t)*—s=B(t)—t=T(t)
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